Szinusz- és koszinusztétel osszefoglalo
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* szinusz-tétel
* barmely haromszdgben két (vagy akar harom) oldal aranya meg-
egyezik az oldalakkal szemkozti szogek szinuszainak aranyaval
sin«

@
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% ha a harom oldal aranyéaval akarunk szamolni: a : b: ¢ = sina :
sin 8 : sin~y
* koszinusz-tétel
x c2=a?>+b2—-2-a-b-cosy

+ fontos: a v a c oldallal szemkozti szog (azaz az egyenlet bal olda-
lan szerepl§ oldallal szemkozti szog koszinusza szerepel az egyen-
let jobb oldalan)

* feladatok megoldasahoz altalanos tanacsok

* a szinusztételben két oldal és két szog szerepel, amelybdl optiméa-
lis esetben egy adatot nem ismeriink

% a koszinusztételben mindharom oldal és egy szog szerepel, amely-
bél optimalis esetben egy adatot nem ismeriink

* ha a szinusztétel segitségével hatarozzuk meg az egyik szoget,
akkor két érték lehetséges:

* amit a szamologép visszaad,

* illetve 180°-bdl kivonva (1d. trigonometrikus egyenletek).
Elképzelhets, hogy egyéb okok miatt ez a szog nem megfeleld
(pl. tudjuk, hogy a haromszog hegyesszogt; ismeriink mar
egy masik szoget, és a ketts Osszege eléri a 180°-ot (harom-
sz0g belsd szogeinek Osszege)). Viszont ezt az értéket is fel
kell irni, és ha nem megfelels, megindokolni (pontot ér!).

* koszinusz-tétel esetén ha nem ismerjiikk a szoget, akkor az utol-
s6 (koszinuszos) tagot mem tudjuk Osszevonni a t&bbivel: 42 +
52 —2.4-5.cosy esetén csak a 42-t és az 52-t tudjuk Ossze-
adni, a 2 -4 - 5-6t nem, hisz ott van még a cosv (hasonléan a
42 +52-2-4-5-7 =16 + 25 — 40z = 41 — 40z esetén az x-es
tagot nem vonhatjuk Gssze a tobbivel)

* (némileg) Gsszetettebb feladattipusok

* haromszog keriiletét és a szogeit ismerjik

* szinusztétel: a:b:c=sina:sinf:siny

* konkrét adatot kapunk a a : b: ¢ ardnyra

* ekkora=...2,b=...2,c=...x
* K=a+b+c=...c+...2+...2
* T =...

* sulyvonal: haromszog egyik cstucsat a szemkozti oldal felez6pont-
javal Osszekots szakasz
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x ha adott (vagy épp ez a kérdés) a silyvonal és a ,szemkoz-
ti” oldal altal bezart szog (), akkor a két kis haromszoget
(ACF,A, ABF,A) kiilon-kiilén érdemes kezelni (megadott
adatoktol fliggden szinusz- vagy koszinusztétel)

* ha az oldalak adottak és a salyvonal hossza a kérdés, vagy
adott a sulyvonal hossza és valamely oldal a kérdés, akkor az
ACF, A és az ABF, /A haromszogekre felirjuk a koszinuszté-

telt:
2
b2=si+<%> —2'8a'%'C05(5
2
2 =524 (ﬂ) 2.5 o - cos (180° — §)
2 2
Mivel cosd = — cos (180° — §), a két egyenletet Osszeadva az

utols6 (koszinuszos) tagok kiesnek:
2
pr=2tee (2)

Ebbdl a harom oldal ismeretében a sulyvonal hossza szamit-
hato, ill. két oldal és a stlyvonal hosszanak ismeretében a
harmadik oldal meghatéarozhaté.

* ha az a oldal a kérdés, akkor praktikus ha az $-t (az a oldal
felét) jeloljiik ismeretlennel (pl. z-szel), igy nem kell torteket
hasznéalni

* két oldal viszonyat ismerjiik (pl. az egyik oldal 2 cm-rel hosszabb
a masiknal. .. ). Koszinusztétel esetén figyeljiink arra, hogy

% (z + 2)%-t nevezetes azonossag segitségével bontsuk fel

* ha ismerjik a szoget, akkor érdemes minél hamarabb kisza-
molni a koszinuszat

* paralelogramma: altalaban az oldalak, 4tlok hossza és vagy vala-
mely belsS szog, vagy a két atlo altal bezart szog vagy az egyik
atlo és oldal altal bezart szogek adottak ill. valamelyik meghatéa-
rozasa a feladat.

* egy 4tlo a paralelogrammat két haromszogre bontja (erre va-
lamelyik tétel felirhato)

* szemkozti oldalak egyenlé hosszuak, parhuzamosak

* szomszédos szogek Osszege 180°, szemkozti szogek egyenlSek

* a paralelogramma atl6i felezik egymast

* T'=a-b-sina

* a paralelogramma atl6i nem merdlegesek (kivéve a rombusz)

* a paralelogramma 4t16i nem szogfelez6k (kivéve a rombusz)



