Egyenletek, egyenlStlenségek tipusai, megoldasi médok

Az f(x) és g(x) mindenhol valami z-es kifejezést jelol!

Tortes egyenlGtlenség

ElGszor is: ismeretlent tartalmazo kifejezéssel egyenldtienséget csak legvégss
elkeseredésben szorzunk, ui. negativ szdmmal vald szorzas ill. osztas ese-
tén az egyenlStlenség irdnya megfordul — honnan tudod, hogy az a kifejezés
nem-e negativ?
Megoldés:
1. szamlalot és nevezSt szorzatta alakitjuk
2. nullara redukaljuk — sokszor szokott kelleni k6zds nevezére hozas (ekkor
ne feledjiik, hogy ahol tortvonal van, oda a kozos tortvonalon zarojel
kell)
3. szAmegyeneses abrazolas (szaggatott vonal, folytonos vonal, iires kari-
ka, teli karika, stb.)
Ahany kiilonallo részre esik szét a tartoméany, annyi kiillonallé egyenlGtlenség
kell.

Abszolutértékes egyenlet

Két eset van:
* |f(x)] = c (ahol ¢ € R — tehat valami szam) alaku:

1. f(z) = ¢ = megoldod
2. f(z) = —c = megoldod
Vo= o) it
1 f(z) = ( ) = megoldod
f(z) = —g(x) = megoldod

Nagyon fontos mindenféleképpen ellendrizni!!

Masodfoku egyenlStlenség

Megoldas:
1. nullara redukaljuk

. meghatarozzuk a zérushelyeket (mésodfoku egyenlet megoldoképlete)
. vazoljuk a parabolat (felfelé nyilik, lefelé nyilik, stb.)
. az z-tengelymetszetek lesznek a zérushelyek
. leolvassuk, melyik részen pozitiv vagy negativ (ahany kiilonall6 rész a

grafikonon, annyi kiilonallé egyenlStlenség lesz)
Elképzelhetd, hogy nincs zérushely, azaz a parabolanak nincs koz6s pontja
az z-tengellyel. Ekkor felfelé nyilé parabola esetén a parabola az z-tengely
felett, kiilonben az x-tengely alatt helyezkedik el. Ekkor minden érték pozi-
tiv ill. negativ.
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NégyzetgyOkos egyenlet

Altalaban /f(z) = g(z) alaki, tehat nincs benne két gydkjel. Megoldas:
1. kikotés: a négyzetgyokjel alatt szerepls kifejezés nemnegativ (0 <)
2. gyokjel egyik oldalra, tobbi a masik oldalra
3. négyzetre emelés (nevezetes azonossdg!!!):
(a) a négyzetgyokjel ,eltinik”
(b) a masik oldalt zdrdjelbe rakod, ra a négyzet-jel
(c) a kovetkez6 lépésben végzed el a négyzetre emelést (4ltalaban
nevezetes azonossag hasznalataval)
4. tovabbi megoldas
5. ellendrzés elengedhetetlen (hamis gyokok)

Trigonometrikus egyenlet

Valamilyen szogfliggvénye szerepel az ismeretlennek (sin, cos, tg).

A 16 cél, hogy egyfajta szogfliggvény legyen. Ehhez altalaban azonossagokat
hasznalunk.

Ha van az egyenletben sin? vagy cos?, akkor szinte biztos, hogy masodfokira,
visszavezethets egyenletrsl van sz6, és a sin? z 4 cos? = 1 azonossagot kell
hasznélni.

Gyokesoportok (mindenhova k € Z odairandé):
* sin esetén:

*x x = (szdmologép 4ltal visszaadott érték) + k - 27

* x =7 — (szdmologép altal visszaadott érték) + k - 27
* cos esetén:

* x = (szdmologép &ltal visszaadott érték) + k - 2

x x = —(szamologép altal visszaadott érték) + k - 27

(vagy = = 27 — (szamologép altal visszaadott érték) + k - 27)

* tg esetén:

* x = (szdmologép altal visszaadott érték) + k - m

Logaritmusos egyenlet

Kikotés nagyon fontos, pont jarhat érte (aminek a logaritmuséat vessziik,
csakis pozitiv lehet).
Logaritmus azonossagaival olyan alakra hozzuk, hogy

log, f(z) =

tehat mindkét oldalon egy-egy kifejezés logaritmusa szerepel, SEMMI MAS!
Ezutan ,log. fgu. szig. mon. miatt”, f(x) = g(zx), és oldjuk tovabb.
Elképzelhets mdsodfokira visszavezethetd logaritmusos egyenlet is, azaz
valamilyen logz szerepel. Ekkor a szokasos y = log, f(z), y-ra megold, majd
visszair!
Szokasos dolog, ha az egyik oldalon egy szam szerepel, és azt at kell irni
logaritmu%ra: b = log, ab - tudjuk, nem gondolkodik, ész nélkiil atir! PIl.
3 =log, 4°.

log, g()

Exponencialis egyenlet

A kitevSben szerepel ismeretlen.

Az els6 gondolat:
af @) = q9(=@)

alakra hozni. Ilyen inkabb csak a révid részben van (ekkor ,ezp. fgv. szig.
mon. miatt” utan f(x) = g(z)). Hasonldéan, mint a logaritmus esetén itt is
mind a két oldalon egy-egy hatvany szerepeljen! Tehat ,,a a valahanyadikon”
egyenld ,,a a masvalahanyadikon”.
Tipusok:
* egyszerd”’
x af(®) = alaka (b € R), pl. 373 =81
* megoldas:
1. a b szamot a hatvanyaként frjuk fel (3213 = 34)
2. .exp. fgv. szig. mon. miatt”
3. f(z) =kitevs (z +3=4)
4. megoldjuk (z =1)
x ilyen tipus inkabb a rovid (elsd) részben fordul el
* ,lebontogatos”

* azonosak az alapok, a kitev@k kiilonboznek, de minden esetben
Jugyanannyiszor z”, pl.: 5% és 5511 és 5212, azaz nincs 2z, 3z,
stb.

* megoldas:

1. legkisebb kitevst kivalasztjuk, és a tobbit ilyenre irjuk at, pl.
5I+2 — 5. 52
az 57 - 52-szeriieket ,kiszamoljuk”: 25 - 5%
. értékeket Osszeadjuk: 5% 4+ 5 - 5% 4 25 - 57 = 31 - 5%
. osztunk (esetiinkben 31-gyel)
. joO esetben a masik oldalon 5-nek egy egész kitevSs hatvanya
all
* mésodfokira visszavezethets exponencialis egyenlet
x kiilonbo6zd alapok vannak, de azok koziil egyik a masiknak négy-
zete (pl. 5% és 257 és hasonloak)
* azonos alapok, de az egyik kitevé a masiknak duplaja (pl. 511
és 52”3+2), illetve majdnem a duplédja, csak egy szam kiilonbség
van, ekkor az azonos kitevére hozas esetét kell hasznalni
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