Grafok

1. Egy hattagu tarsasidgban megkérdeziink embereket, hogy kinek hany ismerdse van a tarsasag tagjai kozott. Valaszul
haromszor 1-et, kétszer 2-t és egyszer 5-0t kaptunk (az ismeretségek mindig kolesonosek). Szemléltessiik a tarsasdgon
beliili ismeretségi viszonyokat graffal!

2. Egy 5 {6s tarsasagban 8 kézfogas tortént. Adj meg egy olyan grafot, amely ezt szemlélteti!

3. Egy grafban 4 cstcs van. Az egyes cstuicsokbol 3, 2, 2, 1 él indul. Héany éle van a grafnak?

4. Rajzoljon egy olyan 6t cstuicspontu grafot, amelyben a pontok fokszama 4; 3; 3; 2; 2!

5. Egy irodai szamitogép-halozat hat gépbdl all. Mindegyik gép ezen koziil harom masikkal van kozvetleniil 6sszekotve.
Rajzoljon egy olyan grafot, amely ezt a halozatot szemlélteti!
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. Rajzoljon egy grafot, melynek 5 cstcsa és 5 éle van, tovabba legalabb az egyik csticsanak a fokszama 3.
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. Rajzoljon egy olyan 5 csticstu grafot, melyben a csicsok fokszamanak Osszege 12.
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. Egy iskola asztalitenisz bajnoksagan hat tanuld vett részt. Mindenki mindenkivel egy mérkézést jatszik. Eddig Andi
egy mérkozést jatszott, Barnabas és Csaba kett&t-kettét, Dani harmat, Eniks és Feri négyet-négyet!

a) Rajzolja le az eddig lejatszott mérkdzések egy lehetséges grafjat!

b) Lehetséges-e, hogy Andi az eddig lejatszott egyetlen mérkGzését Barnabassal jatszotta? (Igen véalasz esetén rajzoljon
egy megfelels grafot; nem valasz esetén véalaszat részletesen indokoljal)
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9.
Egy tarsasagban kilenc ember talalkozott. A mellékelt graf pontjai jelentik az egyes
személyeket, s azokat kotottiik Ossze élekkel, akik ismerik egymast. (Az ismeretség
kolesonos. )

a) Kinek van a legtobb ismerdse a jelenlevsk kozott?

b) Fogalmazzuk meg az smeretségi” graf izolalt pontjanak jelentését!
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10. Az iskolak kozotti labdarugobajnoksagra jelentkezett 6 csapat kozott e
lejatszott mérkézéseket szemlélteti az abra. Hany mérk6zés van még
héatra, ha minden csapat minden csapattal egy mérkézést jatszik a e“
bajnoksagban? @ e “ ‘ e
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11. Vizsgaljuk meg, hogy nagyapéink dédapjai és dédapéaink nagyapjai ugyanazok a személyek-e! (Rajzoljuk fel a csaladfat
visszamengleg 6t generacio terjedelemben.)
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12. Egy tarsasagi osszejovetelen tiz vendég vett részt. A hézigazda kérdésére mindannyian megmondtak, hogy a tobbi ven-
dég kozott hany ismerdsiik van. Ezek voltak a valaszok: 1, 2, 2, 3, 3, 4, 4, 5, 6, 7. A hézigazda r6évid gondolkodas utan
rajott, hogy valaki tévedett. Hogyan gondolkozhatott? (Az ismeretség kolesonos.)
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13. Mutassuk meg, hogy barmely tarsasdgban azok szama, akiknek paratlan szamu ismerdGsiik van, paros.
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Hény éle van az alabbi 6 cstucsu grafoknak, ha adottak a fokszémok?

a)1,1,2,3,4,5 b) 2,2,2,2,2,2 E

c)0,2,3,4,5,6 d)1,1,2,3,4,4 JeI8 woA[t souru

Egy gytlés tréfas kedvd hazigazdaja fogadéast ajanlott 15 meghivottjanak. Azt allitotta, hogy bar nem tudja, korab-
ban ki kinek volt ismerése, biztos benne, hogy van a meghivottak kozott olyan, akinek a tobbiek kozott paros szamu
ismerdse van. A vendégek nem értették, hogyan lehet ebben biztos, hiszen mindenki valamelyik ismerdsével jott (tehat
senkinek sincs nulla ismerdse). Amikor végigkérdezték egymast, kideriilt, hogy a hazigazdanak lett igaza. Szerencséje
volt?
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Igaz-e, hogy barmely tarsasidgban van két olyan személy, akiknek ugyanannyi ismerdsiik van a tarsasagban? (Feltételez-
ziik, hogy az ismeretség kolesonos.)
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Miért nincs olyan 8 pontu egyszert graf, amelyben a fokszamok rendre

a) 2,2,3,3,4,6,6,8
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b) 1,2,3,4,5,5,5,6 "980ZSSQ NOWIRZSO] © UR[)eIe]
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e) 1,1,3,4,6,7,7,7
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Kormeérkszést jatszik 10 csapat. Igaz-e, hogy tetszGleges idépontban talalhaté két olyan csapat, amelyik ugyanannyi
mérkdzést jatszott?
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Igaz-e, hogy ha 10 csapat kormérkézéses versenyén legaldbb 11 mérkézést mar lejatszottak, akkor van olyan csapat,
amelyik legalabb haromszor jatszott?
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Igaz-e, hogy minden szénhidrogén-molekulaban péaros szamu hidrogénatom van? "Ze3[

Egy 15-6s létszami versenyen mindenki mindenkivel egyszer mérkszik. Mar 98 mérkdzés lezajlott. Igaz-e, hogy van
olyan résztvevd, aki mér befejezte a versenyt?
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32 csapatot kieséses rendszerben Osszesorsoltak. Héany mérkdzést kell lejatszani, mig kideriil, melyik a gy&ztes csapat?
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Es 20 csapat esetén? (Akinek nem jut ellenfél, automatikusan tovabbjut.) E
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