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MATEMATIKA, III. kategoria
A déntd feladatai

a gimnaziumok specidlis matematikal osztalyainak tanulol részére

1. Az A1 A, ... Ag konvex hatszdg mindegyik belsd szoge tompaszdg. Az
A; kozéppontu k; korok (1 < ¢ < 6) dgy helyezkednek el, hogy k; ki-
vilrél érinti ko-t és kg-ot, ks kivilrdl érinti kq-et és ks-at, altalaban k;
kivilrél érinti &£;_;-et és k;4q1-et. A kj-en talalhaté két érintési pontot
Osszekotd egyenesnek és a ks-on taldlhaté érintési pontokat dsszekotd
egyenesnek a metszéspontjat osszekotjik As-vel, ez lesz az e egyenes.
Hasonldan, a ks-on, illetve ky-0n levd érintést pontokat osszekotd egye-
nesek metszéspontjat osszekotjiitk Ay-gyel, ez lesz az f egyenes. Végil,
a kg-0On, 1lletve ky-en taldlhatd érintési pontokat Gsszekotd egyenesek
metszéspontjat osszekot]lik Ag-tal, ez lesz a g egyenes. Mutassuk meg,
hogy e, f es g egy ponton mennek at.

2. Két jatékos el6tt egy-egy kavicskupac taldlhatd, kezdetben mindketts-
ben k kavics van. El&szor az elsd jatékos ezekhez hozzatesz Osszesen
2008 djabb kavicsot, az 0] kavicsokat tetszélegesen oszthatja el a két
kupac kozott (akar az Osszeset is az egyik kupachba teheti). Ezutan
a masodik jatékos tesz hozzd a kupacokhoz 6sszesen 2008 ujabb kavi-
csot, és ugyanigy folytatjak felvaltva. Az nyer, akinek a kupacdban (a
sajat vagy ellenfele lépése utan) a kavicsok szama négyzetszam, mig
ellenfele kupacara ez nem igaz (ha mindkét kupac ilyen, akkor a jaté-
kot folytatjak). Van-e végtelen sok k-ra a méasodik jatékosnak nyerd
stratégiaja’

3. Mutassuk meg, hogy minden 1 < r < 5 < 2008/2007 szamokhoz van-
nak olyan (nem feltétlentl relativ prim) p és g pozitiv egészek, hogy
r < pfq < s, és sem a p, sem a q tizes szamrendszerbeli felirasaban
nem szerepel a 0 szdmjegy.





