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12. osztaly

1. feladat: Az ABC haromszogben ACB< = 60° és AC < BC. Legyen D az AC oldal
egy bels6 pontja. Vedd fel az E pontot a BC oldal belsejében tgy, hogy AD = BE teljesiiljon.
A DF szakasz folé rajzold meg a DEF szabélyos haromszoget ugy, hogy DEF és ABC azonos
koriiljarasaak legyenek. Bizonyitsd be, hogy az F' pont illeszkedik az ABC haromszog koré irt
korre!

Nemecsko Istvin (Budapest)

2. feladat: Az ABCDFEFGH kocka élének a hossza 1 cm. Egy hangya az A cstcsbol indulva,
egy 2014 cm hosszusagu utat jar be tgy, hogy csak az éleken kozlekedik (egy élen végig mehet
t6bbszor is). Melyik atbol van t6bb: amelyik az A csicsban, vagy amelyik a C csucsban végzédik?

Kekertidk Szilvia (Kassa)

3. feladat: Adottak az a,b,c € {0,1,2,...,9} szamjegyek gy, hogy az abc haromjegyti szam
primszdm. Bizonyitsd be, hogy az ax? + bx + ¢ = 0 egyenletnek nincsenek racionalis gydkei!
dr. Bencze Mihdly (Bukarest)
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4. feladat: Az ————————— racionalis szam tizedes tort alakja
2014!-2015!

0, aias .. .an(blbg . bk),

ahol (b1by...b) az ismétl6ds szakasz és az n, illetve k értéke a lehets legkisebb. Mennyi az n
értéke?
dr. Gecse Frigyes (Kisvdrda)

5. feladat: Adott a p primszam és a darab szamozott doboz, ahol a > 2. Felirtuk p darab
golyora a szamokat 1-t6l p-ig és a golydkat valahogyan elhelyeztiik a dobozokban. Szamold meg,
hogy héany kiilonb6zs elhelyezésre lesz az els6 dobozban taldlhaté golydkon szerepld szamok
Osszege oszthato p-vel! (Egy iires dobozban a golydkon szerepld szdmok Gsszege egyezményesen
0.)

dr. Andrds Szldrd, dr. Lukdcs Andor (Kolozsvdr)

6. feladat: a) Hatarozd meg a siknak egységoldala szabalyos haromszogekkel és egység-
oldalu négyzetekkel vald Gsszes szabéalyos lefodését! Egy lefédés azt jelenti, hogy a sokszdgek
hézag és atfodés nélkiil (egyréttien) lefodik a sikot. A lefodés szabalyos, ha léteznek olyan a,b
nullatoél kiilonb6z6 természetes szamok, amelyekre minden keletkezd csics koriil pontosan a darab
haromszog és b darab négyzet van, valamilyen rogzitett sorrendben.

b) Bizonyitsd be, hogy létezik végtelen sok, paronként kiilonbo6zs, nem feltétlentil szaba-
lyos lefédés (az el6bbi haromszogekkel és négyzetekkel), amelyekhez hozzarendelhetSk az a,b
nullatoél kiillonb6zE természetes szamok gy, hogy minden keletkezé cstcs koriil pontosan a darab
haromszog és b darab négyzet legyen, de ezeknek a sokszogeknek a sorrendje ne legyen minden
cstcspontban ugyanolyan.

Zsombori Gabriella (Csikszereda)

dr. Andrds Szldrd, dr. Lukdcs Andor (Kolozsvdr)



