XX. Nemzetkozi Magyar Matematika Verseny

Bonyhad, 2011. mdrcius 11-15.

12. osztaly

1. feladat: Bizonyitsuk be, hogy ha az a, b,c pozitiv valds szamok kielégitik az
5abc > a® + b% + ¢*

egyenl6tlenséget, akkor létezik a, b, ¢ oldali haromszog.
Oldh Gyérgy (Komdrom)

2. feladat: Legyen a, (n € N1) az \/n-hez legkozelebbi egész szam. (Ha n négyzetszam,
akkor a,, = y/n.) Mennyi az
1 1 1
— bt
ax a2 a2011

Osszeg értéke?
Kantor Sdndor (Debrecen)

3. feladat: Az ABC haromszogbe irhaté kor O kozéppontjara illeszked6 e egyenes az AB és
AC oldalakat M és N pontokban metszi. D és E a BO és CO egyenesek olyan pontjai, amelyre
ND || ME || BC. Igazoljuk, hogy az A, D és E pontok egy egyenesre illeszkednek.

Katz Sdndor (Bonyhdd)

4. feladat: Az ABC haromszog A csicsdhoz tartozdé magassaganak a BC oldal egye-
nesén levo talppontja D. A B és C pontokbdl az A csticsbdl induld bels6 szogfelezére bocsatott
merdlegesek talppontjai rendre E és F. Az EF és BC szakaszok metszéspontja M. Legyen az
ABC héromszog teriilete T', a DEF héaromszog teriilete ¢.

Bizonyitsuk be, hogy
/|t FM-BM-DE
T EM-CM-AB’

5. feladat: Adott egy tetszOleges poliéder. Lehet-e a csucsaiba pozitiv egész szamokat irni
a kovetkez6 médon:

Biré Bdlint (Eger)

ha él kot 6ssze két cstuicsot, akkor a csiucsokba irt szamok relativ primek;

ha két cstcs nincs éllel 6sszekotve, akkor a csticsokba irt szamok legnagyobb kozos osztéja
1-nél nagyobb?

Kantor Sdndor (Debrecen)

6. feladat: Létezik-e olyan négyzetszam, amelynek a szdmjegyeinek osszege 201120107
Szabd Magda (Szabadka)



