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12. osztaly

1. feladat: Igazoljuk, hogy tetszéleges x valds szamra teljesiilnek a kovetkezs egyenlGtlenségek!
5
1 <sinx +cosx +sin2x <1+ V2.

Kovdcs Béla (Szatmdrnémeti)

2. feladat: 2009 szamjegyei harom ,koz’-t hataroznak meg: 2 0 _0_9. A szamon a kovetkezs ata-
lakitast végezziik: kivalasztunk egy tetszéleges 10-es szdmrendszerbeli szdmjegyet, az els§ kdzbe beirjuk,
a masodik kozbe kétszer irjuk be, a harmadik kézbe haromszor. Igy egy kovetkezs szamhoz jutunk. Ez
persze hosszabb és igy szamjegyei tobb kozt hataroznak meg. Ujbol elvégezziik a fenti atalakitast: ujbol
valasztunk egy szamjegyet és a kozokbe ezt frjuk (az i-edik kozbe i darabot). Ezt az eljarast folytatjuk.
Igazoljuk, hogy eljarasunk soran soha sem kaphatunk 3-mal oszthat6 szamot.

Biré Bdlint (Eger)

3. feladat: Jelolje AC és BD az egység sugart kor két merdleges dtmérGjét.Az AB, BC,CD és
DA negyedkoriveken felvessziik a P,Q, R és T pontokat ugy, hogy APBQCRDT egy konvex nyolc-
sz0g lesz. Hogyan valasszuk meg a P,Q, R, T pontokat ahhoz, hogy a kialakitott nyolcszog oldalainak
négyzetosszege minimalis legyen.

Biré Bdlint (Eger)

4. feladat: Az a1,as,a3,a4,...,a101,0102 az 1,2,3,4,...,101,102 szamok egy tetszbleges sorbaal-
litdsa. Igazoljuk, hogy az a1 + 1,a2 + 2,a3 + 3,a4 + 4,...,a101 + 101, a192 + 102 szdmok kozt lesz két
olyan, amelyek 102-vel osztva azonos maradékot adnak!

Baldzsi Borbdla (Beregszisz)

5. feladat: Egy ABCD négyzet alaki papir A csicsat a BC oldal egy X belsé pontjdhoz mozgatjuk
és a papirlapot behajtjuk. A behajtott AD oldal az dbran lathaté médon a C' cstucsnél levag egy X EC
hiromszoget. Hogyan valasszuk meg az X pontot ahhoz, hogy a levagott haromszog beirt korének sugara
a lehets legnagyobb legyen?
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Egyed Ldszlé (Baja)

6. feladat: Egy n elemt halmaz hirom elemi részhalmazaibdl kivalasztunk néhanyat tgy, hogy
semelyik harom ne tartalmazzon egynél tobb kozos elemet. Igazoljuk, hogy a kivalasztott harmasok

(n—1)
3

szdma nem haladhatja meg r -at!

Roka Sdndor (Nyiregyhdza)



