V. Nemzetkozi Magyar Matematika Verseny

Székelyudvarhely, 1996. mdrc. 29-apr. 2.

10. osztaly

1. feladat: Bizonyitsuk be, hogy tetszOleges n természetes szdm esetén
1996 | 255721 4 1559271 — 4054771 — g22n+L

Veres Pdl (Miskolc)

2. feladat: Bizonyitsuk be, hogy ha x € [%; arctg g), akkor

tg (ctgx) ctg (tgz) < 1 < tg(tgz)ctg (ctgx)

Bencze Mihdly (Brassd)

3. feladat: Minden n > 1 egész szamra hatdrozzuk meg azt a legnagyobb értéket, amelyet az a
szorzat vehet fel, amely szorzat tényezdi egészek és a tényezbk Osszege n.
Urbdn Janos (Budapest)

4. feladat: Helyezziink el n pozitiv szdmot egy kor keriiletén tigy, hogy egy kivételével mindegyik

a vele szomszédos két szdm mértani és szamtani kozéparanyosa altal meghatarozott intervallumban
talalhato. Hatdrozzuk meg a szamokat, ha ismeriink egyet koziiliik!

Bege Antal (Kolozsvar)

5. feladat: Az ABC haromszogben az A szog belsd szogfelezéje a haromszog koré irhatd kort
Aj-ben metszi. Hasonléan kapjuk a By, C; pontokat. Igazoljuk, hogy:

1.) Ter[BA;C]+ Ter[C B, A] + Ter[AC1B] = p(R —r)

2 2

b2 _ 2
2) 7aib+c + a—b+c + a«kcbfc - TP(R - T)

Ahol a, b, ¢ a hdromszog oldalai, p a keriilet fele, R a koré irhatd, r a beirhaté kor sugara.
Bencze Mihdly, Szabé Magda (Brassd, Szabadka)

6. feladat: Legyen M egy olyan pont a térben, amelynek az ABCD tetraéder AB, BC, CD és DA
éleire es6 My, Mo, M3 és My vetiiletei az illet6 szakaszok belsé pontjai. Szamitsuk ki az a - M1 A + b -
MsB + ¢- M3C + d - MyD 06sszeget (ahol a, b, ¢ és d-vel az AB, BC, CD és DA élek hosszit jeloltiik)!

Andrds Szilard (Csikszereda)



