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12. osztaly

1. feladat: Az A cstcsi a hegyesszog szogtartomanyaban vegyiink fel egy tetszés szerinti P pontot.
Ennek merdéleges vetiilete a szogszarakon legyen B, illetve C. Bizonyitsuk be, hogy

BC/AP =sina.
Csorba Ferenc (Gydr)

2. feladat: Az ABCD konvex négyszog 4tléi az O pontban metszik egymast. Mutassuk meg, hogy
az

AB? + BC? 4 CD?* + DA? = 2(AO? + BO?* + CO? + DO?)

egyenléség akkor és csak akkor teljesiil, ha vagy az atlék merdlegesek, vagy pedig O felezi valamelyik
atlot.
Kiss Sdandor (Nyiregyhdza)

3. feladat: Adott az {a1,a2,...,a,} pozitiv szdmokbdl 4llé6 halmaz. frjuk fel minden nem {ires
részhalmazaban a szamok Gsszegét. Igazoljuk, hogy az igy felirt szamokat n csoportba tudjuk osztani
ugy, hogy az egyes csoportokban a legnagyobb és legkisebb szam hanyadosa nem nagyobb 2-nél!

Katz Sandor (Bonyhdd)

4. feladat: Bizonyitsuk be, hogy ha z és y olyan pozitiv egészek, amelyekre 222 + 2 = 3y% + y
teljesiil, akkor z — y, 2z 4+ 2y + 1 és 3z + 3y + 1 is négyzetszamok.
Bogddn Zoltdn (Cegléd)

5. feladat: Hatarozzuk meg az Osszes olyan f fiiggvényt, amely az egész szamok halmazan van
értelmezve és értéke is egész, és minden x egészre eleget tesz a kovetkez6 egyenletnek:

3f(f(x)) =2f(z) + =
Andrds Szldard (Csikszereda)

6. feladat: Fibonacci sorozatnak nevezzik az Fy = 1, F» = 1, F, = F,_1 + F,_2 (n > 3)
kikotésekkel értelmezett sorozatot. Bizonyitsuk be, hogy ha 0 < p < n, akkor az Fopiq + Fops + ... +
Fonq1 és Fop + Fopyo + ...+ Foy, szémok nem lehetnek a Fibonacci sorozat tagjai.

Bencze Mihdly (Brassd)



