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46. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Megyei fordulo — Javitasi ttmutatd

HARMADIK OSZTALY

1. ird be a korokbe a 2, 3, 4 és 5 szamokat tigy, hogy a szomszédos szamok kiilonbsége 1-nél
nagyobb legyen! (Mindig a nagyobb szambél vond ki a Kkisebbet!)

Megoldas:
A 3 mellett csak az 1 és az 5 lehet, igy az 1 szomszédja a 3, annak az 5. Tehat az 1 masik
szomszédja csak a 4 lehet, és mellette a 2.

A korok helyes kitoltése indoklas nélkiil is 7 pont.
A fenti kitoltés tiikorképe is megfelelo. A teljes megoldashoz nem kell megadni mindkét lehetoséget.

2. Balazs és Balint szamkitalalés jatékot jatszik. Balint gondol egy kiilonb6z6 szamjegyekbol
allo haromjegyii szamra. Balazs tippel egy haromjegyi szamot, majd Balint megmondja,
hogy ebben hany szamjegy van jo helyen, azaz egyezik meg a gondolt szam ugyanazon
helyi értéken allo szamjegyével, és hany szamjegy jo, de rossz helyen van, azaz van ilyen
szamjegy a gondolt szamban, csak nem ezen a helyi értéken. Az alabbi tablazatban Balazs
tippjeit és Balint valaszait latjuk:
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Balazs tippje Balint valasza
659 1 j6 szam jo helyen
641 nincs jo szam
268 2 j6 szam rossz helyen
917 1 j6 szam rossz helyen
758 1 jo szam rossz helyen

Mi lehet Balint szama?

Megoldas:

A 2. valasz szerint a 6, 4 és 1 szamjegyek nem szerepelnek a gondolt szamban. gy a 3. valasz
alapjan a 2 és a 8 j6 szamok rossz helyen.

A 758-ban a 8 a j60 szam rossz helyen, ezért a 7 és az 5 rossz szamok.

Tehat az 1. szdmban a 9 a j6 szam o6 helyen, az egyesek helyén.

A szdm szdmjegyeia 2, 8 és 9.

A 2 nem lehet a szazas helyi értéken a 3. valasz miatt, igy a tizes helyi értéken van.

A 8-asnak marad a szazas helyi érték.

Tehat a Balint altal gondolt szam a 829.

A helyes valasz indoklas nélkiil is 7 pont.

Ha a megoldas nem helyes, akkor minden helyesen kivalasztott szamjegyre kapjon I pontot, és a
helyesen kivalasztott szamjegy jo helyre rakasara is kapjon 1 pontot.

Ha a versenyzo mnem jutott el odaig, hogy megadjon egy haromjegyii szamot, de vannak
részeredmeényei, akkor ezekre jo megallapitasonként 1 pont, de dsszesen legfeljebb 3 pont adhato.

3. Marti és a lanyai, Eszter és Zsofi ugyanazon a napon iinneplik a sziiletésnapjukat. Marti 32
éves, Eszter 2 évvel idésebb Zsofinal. Idén a két lany életkoranak oOsszege nyolcada
édesanyjuk életkoranak. Hany éves lesz Marti, amikor életkora egyenlé lesz Eszter és Zsofi
életkoranak osszegével? Ird le a megoldas gondolatmenetét, indoklasat is!

1. Megoldas:
Jeloljiik egy szakasszal Marti életkorat, és hosszabbitsuk meg egy szakasszal, ami annyi évet jelent,
ahany év mulva Marti életkora egyenld lesz a lanyai életkoranak osszegével!

32
E + ZS: I I ! |
32-4=128

A két lany életkoranak Osszege most 4 év, és két szakasznyi évvel n6 az életkoruk Gsszege, mire
egyenld lesz az édesanyjuk életkoraval. Igy latszik, hogy egy szakasz a 32 év a 4 év kiilonbségének,
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azaz 28 évnek felel meg. Tehat 28 év mulva lesz Marti életkora egyenld a lanyai életkoranak
Osszegével, ekkor Marti 60 éves lesz. 6 pont
Ellenérzés: A lanyok életkordnak dsszege ekkor: 4 + 28+28 = 60. 1 pont

2. Megoldas:

Marti most 32 éves, a lanyai ¢életkoranak Osszege 4 év, ezek kiilonbsége 28 év. Amig Marti 1 évet
oregszik, addig a lanyai életkoranak Osszege 2 évvel nd, azaz a koztiik levo kiilonbség 1 évvel
csokken. Igy a 28 év kiilonbség 28 év alatt fogy el, tehat 28 év mulva lesz Marti annyi éves, mint a
lanyai életkoranak 6sszege. Ekkor Marti 32+28=60 éves lesz. 6 pont

Ellendrzés: A lanyok életkoranak osszege ekkor: 4+28+28 = 60. 1 pont

A megolddas indoklassal és ellenorzéssel egyiitt 7 pont.
A valasz indoklas és ellenorzés nélkiil 3 pont.
A valasz indoklas nélkiil ellendrzessel 4 pont.

4. Guszti kirako jatékaban egyforma méretii téglalapok vannak, amelyek minden oldalan
egy-egy szam all. A téglalapokat elforgatas nélkiil ugy kell egymashoz tolni, hogy olyan
egyenlé hosszusagu oldalak illeszkedjenek egymashoz, amelyeken ugyanaz a szam all. Az
1. abran lathaté A, B, C, D és E téglalapokat Guszti a 2. Abranak megfelel6en rakta ossze
A téglalapok betiijelének segitségével ird le, melyik téglalap melyik helyre keriilt!

A B C D E
1 3 2 6 9
0 8 2 4 5 0 8 5 4 6
3 7 7 9 1
1. abra
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Megoldas:

A B téglalap ala és a bal oldalara sem rakhatunk egy téglalapot sem, igy a B csak a IV-es helyen
lehet.

A B folott csak az A, a jobboldalan csak az E téglalap lehet, tehat az A az I-es, az E az V-06s.

Az E folott csak a D lehet, ami valdban illik az A jobboldalara. fgy a D a II-es. A D jobboldalara
illik a kimarad6 C téglalap.

I:...A...... IL...... D..... II...C...... Iv...... B...... V...... E....

A megoldast kezdhetjiik a C téglalap elhelyezésével is, hiszen a C alé és f61é sem lehet rakni masik
téglalapot, ezért csak a 11 helyen lehet.

A helyes valasz indoklds nélkiil is 7 pont.

Ha a versenyzé nem minden téglalap helyét talalta meg, akkor helyesen egymashoz illesztett
oldalanként 1 pontot kapjon. A B és C téglalap helyének megtalaldasdra is 1-1 pontot kaphat.

5. Egy hangya a négyzetracs A-val jelolt négyzetébol indul, és a B-vel jelolt négyzetébe
érkezik. A négyzetracson csak jobbra vagy lefele 1éphet mindig szomszédos négyzetbe (két
négyzet szomszédos, ha van kozos oldaluk). Az ttja soran morzsakat gyiijt. Fehér
négyzetben annyit, amennyi a négyzetbe irt szam, fekete négyzetben pedig 5 morzsat
gyljt.

a) Hanyféle olyan utvonal van, amelyiken pontosan 53 morzsat gyiijt?

b) Hany morzsat gyiijt azon az Gton, amelyiken a legtobbet gyiijtheti?

¢) Hanyféle olyan ttvonal van, amelyiken pontosan 57 morzsat gyiijt?

Két utvonal kiilonboz6, ha van olyan négyzet, amelyiken az egyik utvonal atmegy, a masik
pedig nem.

Megoldas:

A hangya csak lefele vagy jobbra Iéphet, igy 7 négyzeten megy keresztiil, mire A-bol B-be jut.
Mivel felvaltva 1ép fekete €s fehér négyzetre, a 7 négyzet kozott pontosan 4 a fekete, amelyeken
4 - 5 =20 morzsat gyljt.
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A fehér négyzetek a nagy négyzet atlojaval parhuzamosan harom vonalon helyezkednek el, az
els6 a 10 — 11 — 12 vonal, a masodik a 10 — 11 — 10 — 11 — 10 vonal, a harmadik pedig a 13 — 14
— 15 vonal. Az utja soran a hangya mindhdrom vonalat pontosan egy négyzetben keresztezi.
a) 53 morzsat gyijt példaul, ha A-bdl lefele megy a fehér 10-esek felé, és utana a 13-as fehér
felé. A négy feketével ekkor 20 + 10 + 10 + 13 = 53 morzsat gyijt. A-bol 10-esbe
egyféleképpen mehet. Ebbdl masik 10-esbe kétféleképpen, onnan 13-asba egyféleképpen, és
abbol a B-be szintén egyféleképpen. igy kétféle utvonalon gyiijthet pontosan 53 morzsat.

2 pont
Ha a versenyzo csak egy utvonalat talalt meg, 1 pontot kapjon.
b) A legtobb morzsat akkor gytijti, ha az elsé vonalat a 12-es négyzetben, a masodikat a 11-
esben, a harmadikat pedig a 15-6s négyzetben keresztezi. Ez valoban lehetséges.
Ekkor 20 + 12 + 11 + 15 = 58 morzsat gyijt. 2 pont
A versenyzo kaphat 1 pontot, ha észreveszi, hogy a fekete négyzeteken mindig 20 morzsat gyiijt,
de végiil nem taldlja meg a helyes valaszt.
) Ahhoz, hogy 57 morzsat gyiijtson, a fehér négyzeteken 57 — 20 = 37 morzsat kell gyijtson.
Ez haromféleképpen lehet:
12+10+15
A-bdl a 12-esbe egyféleképpen juthat a hangya, innen két 10-esbe mehet. 10-esbdl a 15-6sbe
egyféleképpen, és a 15-6sbol a B-be is egyféleképpen mehet, ez igy 2 utvonal A-bol B-be.
12+11+ 14
A-bol a 12-esbe egyféleképpen juthat a hangya, innen a 11-esbe kétféleképpen. A 11-esbdl a
14-esbe egyféleképpen, és a 14-esbdl a B-be kétféleképpen mehet, ez 6sszesen
2 - 2 =4 utvonal A-bodl B-be.
11+11+15
A-bol a 11-esbe kétféleképpen juthat a hangya, innen a masik 11-esbe egyféleképpen. (Ha az
elsd 11-esbdl lefele megy masik 11-esbe, akkor onnan mar nem tudja elérni a 15-6t.)
A 11-esbdl a 15-0sbe kétféleképpen, és a 15-0sbol a B-be egyféleképpen mehet, ez Gsszesen 2 -
2 =4 atvonal.
Tehat 57 morzsat dsszesen 2 + 4 + 4 = 10-féle itvonalon gytjthet. 3 pont

A pontokat indoklasok nélkiil is kapja meg a helyes valaszra a versenyzo.

Ha a megoldas nem teljes, helyes megallapitasokra, c)-nél a lehetséges 6sszegek megallapitasara
aranyosan kaphat részpontokat a versenyzo.

2017. marcius 4.

A feladatokat 0sszeallitotta: Pintér Klara.
Lektoralta: Hillné Benk6 Katalin, Konfar Laszlo.
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