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45. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Megyei fordulo — Javitasi ttmutatd

NEGYEDIK OSZTALY

1. Piroska, a nagymamaja, a farkas és a vadasz egymas mellett iilnek egy padon.
Se a nagymama, se Piroska nem iil kozvetleniil a farkas mellett. Milyen sorrendben
iilhetnek a padon Piroska, a nagymamaja, a farkas és a vadasz? Ird fel az osszes lehetséges
sorrendet!

Megoldas:
A farkas mellett nem iilhet sem a nagymama, sem Piroska, ezért csak a vadasz iilhet mellette. fgy a
farkas mellett csak egyvalaki iilhet, ezért valamelyik szélén kell iilnie. A vaddsz masik szomszédja
lehet akar Piroska, akar a nagymama.
Farkas — vadasz — nagymama — Piroska.
Farkas — vadasz — Piroska — nagymama.
Piroska — nagymama — vadasz — farkas.
Nagymama — Piroska — vadasz — farkas.
7 pont

2. megoldas:
A lehetséges sorrendeket abrazolhatjuk agrajzzal:

nagymama Piroska
farkas ~———— vadasz —

Piroska ———— nagymama
Piroska — nagymama vadasz —  farkas
Nagymama Piroska ——— vadasz —— farkas

Az agrajzos abrazolas kivaltja a felsorolést, ugyanugy 7 pontot ér.

Ha a versenyz6 nem irt rossz sorrendet, és csak

1 j6 sorrendet irt, akkor 3 pontot kapjon

2 jo sorrendet irt, akkor 4 pontot kapjon

3 jo sorrendet irt, akkor 5 pontot kapjon.

Ha a versenyz6 nem vette figyelembe a feltételt, és ebbdl fakaddan rossz sorrende(ke)t is irt, akkor
4-gyel kevesebb pontot kapjon, de 0-nal kevesebb pontot nem kaphat.
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2. Zoli és Bori leirt egy-egy igaz egyenléséget, majd mindketten, egymastol fiiggetleniil
kiilonb6z6 szamjegyeket kiilonbozo betiikkel helyettesitettek, azonos szamjegyek helyett
azonos betiiket irtak. Majd atadtak egymasnak a papirokat, és meg kellett fejteni, hogy
melyik betii melyik szamjegyet jeloli a masik altal leirt egyenldségben.

Zoli altal irt egyenloség: AB + AB + AB = TAB.
Bori altal irt egyenléség: TAT + TAR = HAHA
ird le a megfejtett egyenloségeket!

Megoldas:
A Zoli altal felirt egyenldséget atirhatjuk:
AB + AB + AB =TO00 + AB alakba, amibdl azt kapjuk, hogy

AB + AB =TO00.
Két kétjegyli szdm 6sszege kisebb, mint 200, igy T = 1. 1 pont
Két egyforma kétjegyli szam 6sszege 100, ezért AB = 50. 2 pont

Osszesen: 3 pont
Masik megoldas a Zoli altal felirt egyenldségre:
Irjuk fel irasbeli 6sszeadasként:

A B
A B
+ A B
T A B
Harom B 6sszege B-re végzddik, igy B=0 vagy B=5. 1 pont

Ha B=5, akkor az egyes helyi értékrdl tovabbvisziink 1-et a tizes helyi értékre.

Ekkor harom A 0sszegénél 1-gyel nagyobb szdm A-ra végzdodik.

Ez nem lehet, mert ha A péros, akkor a 3-szorosa is paros, ennél 1-gyel nagyobb szdm pératlan,
ezért nem veégzodhet paros szamjegyre.

Ha A paratlan, akkor a 3-szorosa is paratlan, ennél 1-gyel nagyobb szam paros, nem végzddhet
paratlan szamjegyre.

Tehat csak a B=0 lehet. 1 pont
Ekkor a harom A 6sszege A-ra végzddik, igy A=5 lehet csak (a 0 mar foglalt).
Kovetkezésképpen T=1. 1 pont
A Bori altal felirt egyenldség irasbeli 6sszeadasként is felirhato:
T A T
+ T A R
H A H A
Két haromjegyli szdm 0sszege kisebb, mint 2000, ezért H=1. 1 pont

Ekkor a tizes helyi értéken két A 0sszege paros, ezért 1-re csak ugy végzddhet,
ha az egyes helyi értékrdl tovabbvittiink 1-et a tizes helyi értékre.

Ekkor a két A 6sszege 0-ra végzoddik, azaz A=0 vagy A=5. 1 pont
Yy
Ha A=0, akkor
T 0 T
Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Eréforrdsok Minisztériuma tdmogatja.
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+ T 0 R
1 0 1 0
alapjan T=5, de akkor R=5 is kell legyen, ezért ez nem lehet. 1 pont
Ha A=5, akkor
T 5 T
+ T 5 R
1 5 1 5
alapjan T=7, és R=8. 1 pont

Osszesen: 4 pont
Ha a versenyzé nem irt indoklast, a helyes Osszeaddsok felirdsadra akkor is kapja meg a teljes
pontszamot.
Indoklas nélkiil a hidnyos megoldas pontszdma a helyesen meghatarozott betiik szdma legyen.

3. Veronika csokoladé nyulakat készit. Egy tiabla csokoladébél késziil egy nyil, és kimarad
még valamennyi csokoladé. Harom tabla csokoladébol harom nyul elkészitése utan
osszesen annyi csokoladé marad meg, amennyi éppen egy tabla csokoladé. Az igy
kimaradé csokoladébdl ujabb nyulakat készit. Hany csokoladé nyulat készit Veronika 14
tabla csokoladébél? ird le a megoldas gondolatmenetét, indoklasat is!

Megoldas:
3 tabla csokoladébdl lesz 3 nyul és 1 tabla csokoladé:
+ + =nyul + nyal + nyul +
Ez azt jelenti, hogy 2 tabla csokoladébol végiil 3 nyul késziil. 3 pont
A 14 tabla csokoladé 7-szerese a 2 tablanak, ezért 7 - 3 = 21 nyul késziil beldle.
Tehat Veronika 21 csokoladé nyulat készitett. ) 4 pont
Osszesen: 7 pont

A helyes valasz indoklas nélkiil 3 pont.

4. A hés lovag az elrabolt hercegkisasszony megmentésére indul. A hercegkisasszonyt egy
varban 06rzi egy sarkany, raadasul az ajton egy szamzar van, amelyet egy titkos négyjegyii
koddal lehet Kinyitni, mindegyik szamjegy 0-9-ig barmelyik szamjegy lehet. Szerencsére a
sarkany alland6an éhes, és nagyon szereti a hamburgert. Egy hamburgert 20 masodperc
alatt eszik meg, és ezalatt nem figyel semmi masra. A lovag 1 masodperc alatt tud
kiprobalni egy négyjegyii kddot, és ha sikeriil kinyitnia az ajtot, akkor egy perc alatt
felkapja a hercegkisasszonyt, és elrepiil vele a varazsszéonyegén. Hainy hamburgert vigyen
magaval a lovag a hercegkisasszony Kkiszabaditasara, ha tudomasara jutott, hogy a
négyjegyu kod csupa paratlan szamjegybol all, ugyanaz a szamjegy ugyan tobbszor is
szerepelhet, de van kozte pontosan egy 5-os szimjegy? Ird le a megoldas gondolatmenetét,
indoklasat is!
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Megoldas:
El6szor a lehetséges szamkombinacidok szamat szamoljuk Gssze:
Egy szamjegy 5-0s, €s ez 4 helyen lehet.
A tobbi harom szamjegy nem 5-0s és paratlan, igy ezek mindegyike 4-féle lehet (1, 3, 7, 9).
fgy 6sszesen 4 - 4 - 4 - 4 = 256-féle lehet a négyjegyii kod, amit a lovagnak ki kell probalni.
4 pont
Tehat a lovagnak 256 + 60 = 316 masodpercre van sziiksége a hercegkisasszony kiszabaditasahoz.
1 pont
Ahhoz, hogy a sarkany 316 masodpercig ne figyeljen oda, 16 hamburgerre van sziikség, mert 316 =
15 - 20 +16, azaz 15 hamburgert 300 masodperc alatt eszik meg, kell még egy, hogy még legalabb
16 masodpercig ne figyeljen oda.
Tehat a lovag 16 hamburgert vigyen magaval, hogy ki tudja szabaditani a hercegkisasszonyt.
2 pont
Osszesen: 7 pont
Ha a versenyzd a lehetséges kodok szamat rosszul adta meg, de azzal jol szdmolt tovabb, akkor a
tovabbi 3 pontot kapja meg.
Ha a miveletek alapjan a megoldas Iépései kovethetk, akkor a versenyzd kapja meg a teljes
pontszamot. Ha csak a helyes végeredményt irta le, akkor 3 pontot kapjon.

5. Gabi a fehér hatszogek koziil néhanyat sziirkére szinezett, majd mindegyik hatszogbe egy-
egy szamot irt. A fehér hatszogekbe irt szamok azt mutatjak, hogy a hatszog hany sziirke
hatszoggel szomszédos. A sziirke hatszogben levé szam a szomszédos sziirke hatszogek
szamanal 1-gyel nagyobb (maga a sziirke hatszog is hozzaszamit). Két hatszog szomszédos,
ha van kozos oldaluk. Ezutan Gabi kiradirozta a szinezést, csak a hatszogekbe irt szamokat
hagyta meg (lasd abra).

A szamok alapjan szinezd sziirkére azokat a hatszogeket, amelyeket Gabi sziirkére
szinezett!
Ezen a rajzon probalkozhatsz: Ez a szinezés legyen a végleges:

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Eréforrdsok Minisztériuma tdmogatja.
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Megoldas:

A helyes szinezés 7 pont.

Ha a valoban sziirke hatszogek mellett

1 hatszoget helyteleniil sziirkére szinezett, akkor 1-gyel kevesebb pontot kapjon;
2-3 hatszoget szinezett helyteleniil sziirkére, akkor 2-vel kevesebb pontot kapjon;
4-5 hatszoget szinezett helyteleniil sziirkére, akkor 3-mal kevesebb pontot kapjon;
6-7 hatszoget szinezett helytelentil szlirkére, akkor 4-gyel kevesebb pontot kapjon;
8-9 hatszdget szinezett helyteleniil sziirkére, akkor 5-tel kevesebb pontot kapjon.
Ha 9-nél tobb hatszdget helyteleniil sziirkére szinezett, akkor 0 pontot kapjon.

Ha a 18 sziirke hatszog koziil csak

17-et talalt meg, akkor 1-gyel kevesebb pontot kapjon;
15-16-ot talalt meg, akkor 2-vel kevesebb pontot kapjon;
13-14-et talalt meg, akkor 3-mal kevesebb pontot kapjon;
11-12-t talalt meg, akkor 4-gyel kevesebb pontot kapjon;
9-10-et talalt meg, akkor 5-tel kevesebb pontot kapjon;
7-8-at talalt meg, akkor 6-tal kevesebb pontot kapjon.
Osszesen 0-nal kevesebb pontot nem kaphat.
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