Koordinata-geometria — alapozoé feladatok

1. Hatarozd meg az AB szakasz felez&pontjat!

a) A(2;3), B(1;4)

d) A(4-3), B(57)

g) A(3;7), B(=3;10)

i) A(4-2), B(3;-4)
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b) A(5;1), B(—4;3)

e) A(—4;4), B(5;-7)

h)  A(-1;-2), B(3;4)

k) A(3;7), B(=3;-1)
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2. Hatérozd meg a B pontot, ha tudjuk, hogy az AB szakasz felez6pontja F'!

a)  A(2;3), F(1;4)

d) A(4;-3), F(5;7)

g)  A(37), F(=3;10)

B A% -2), F(3,-4)

(¢ to)
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(e1 ‘6—)

(9— t2)

b)  A(5:1), F(—4;3)

e) A(—4;4), F(5;-7)

h)  A(-1;-2), F(3;4)

k) A(3;7), F(-3;-1)

3. Hatarozd meg az A és B pontok tavolsagat!

a)  A(2;3), B(1;4)

d)  A(4;-3), B(57)

g)  A(3;7), B(—3;10)

B A(4-2), B(3;—4)
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b)  A(51), B(—4;3)

e) A(—4;4), B(5;—7)

h) A(-1;-2), B(3;4)

k) A(3;7), B(—3;-1)

4. Hatérozd meg az @ és b vektor 4ltal bezart szoget!
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a) d(2;3), b(1;4)

d) @(4;-3), b(5;7)
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b) a@(5;1), b(—4;3)

e) a(—4;4), b(5;—7)

h) a(—1;-2), b(3;4)
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k) a(3;7), b(=3;-1)
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c)

A(2;7), B(11;10)

A(—4;—-4), B(4;4)

A(-1;3), B(—2;1)

A(2;-3), B(—4;0)

A(2;7), F(11;10)

A(—4;-4), F(4;4)

A(—1;3), F'(—2;1)

A(2;—3), F(—4;0)

A(2;7), B(11;10)

A(—4;-4), B(4;4)

A(-1;3), B(—2;1)

A(2;-3), B(—4;0)

@(2;7), b(11;10)

(—4;—4), b(4;4)

a(—1;3), (2 1)

@(2;—3), b(—4;0)
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5. Abrazold az egyenlettel megadott e egyenest!

\
N e 7 ‘\Z_ =
a) e: 2x+3y =1 x # # b) e: dz+ly=—4 x| '
I
fi fi
fe— 4
— :[7 v# < i T7¢
c) e:2x+Ty=11 x \ d) e: 4o—3y=5 x
:\\ T Z
fi fi
¥ 17\\6 =
e) e: —da+dy =5 x # f) e: —dz—4y=4 T #
te
fi fi
X» Z— S 17\ ¢~ -
g) e: 3x+Ty=-3 Z # # h) e: —la—2y=3 x #
- te
fi fi
SRR e p /K =
i) e: —la+43y = -2 Z # # j) e:dx—2y=3 x
te te
fi fi
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k) e: 3z+T7y=-3

1) e:2x-3y=—-4

15 te
fi fi
6. Ird fel az 7 normalvektort, Py ponton atmend egyenes egyenletét!
a) 7i(2;3), Po(1;4) b1 = figrag| P 75:1), Po(=4;3) 11— = fi+ag
c) 7(2;7), Fo(11;10) 26 = fistag| D & =3), Po(57) I— = fig—zp
e) fi(—4;4), Py(5;-=T7) Qh— = Ap+ap— f) 7i(—4;—4), Py(4;4) 7e— = fy—ap—
g) 1(3;7), Po(—3;10) 9= fistag| W A(=1-2), Po(3:4) 11— = fig—z]—
i) 7(=1;3), Po(=2;1) ¢ = figrar—| 1 E=2), (3 -4) 0z = fig—ap
k) 7(3;7), Po(—3;—1) O1— = fiyt+ag 1) 7(2;-3), Po(—4;0) 9— = fig—ag
7. Ird fel a ¥ iranyvektort, Py ponton atmend egyenes egyenletét!
a) ¥(23), Fo(1;4) o — fig—zg| P) UG:1), Fo(—4:3) 61— = fig—a7
¢) (2 T), Ro(11;10) o] D T=3), R(5:7) P——
e) ¥(—4;4), Py(5;-7) 9— = fip+ap f) 0(—4;-4), Py(4;4) 0 = fp+ap—
g) ¥(3;7), Po(—3;10) lo— = fig—z), h) ©(—1;-2), Py(3;4) 7— = Al+ag—
i) v(=1;3), B(=2;1) o — fiptag| 1) T(4=2), Po(3—4) 0T = Ay—T7—
k) ¥(3;7), Po(—3;-1) g1 — = fig—zy | D U(Z=3), B(=40) 71 = fig—To—
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8. Ird fel az e egyenessel parhuzamos, P ponton athaladé egyenes egyenletét!

a) e:lz+3y =10 és P(2;4) 1 = fig+a] b) e: —dx+ly = —T7és P(5;3) 11— = fiT+ap—
¢) e:1la+Ty =124 és P(2;10) 6= fiprapy| D €153y =23é P(47) [— = fig—x¢
e) e:br+dy = —51és P(—4;-7) Qh— = fip+ag f) e:dz—4y=32¢s P(—44) ze— = fip—ap
g) e:—3z+Ty = —9 és P(3;10) 10— fiyrap—| D) e:3r=2y=14é P(-1;4) [T— = fig—zg
i) e:—22+3y=—5és P(—1;1) ¢ — figrag—| 1) €i3u=2y=-20¢ P(4-4) 0z = fig—xg
k) e:—3x+Ty =24 és P(3;—1) o — fijrwp—| D e:—4r=3y=—6és P(2;0) o— = fig—zj—
9. Ird fel az e egyenesre merdleges, P ponton athalado egyenes egyenletét!
a) e:3x4+2y=10és P(4;1) ¢ fig_zg| D) eilatby=—Tés P(3;—4) 6T = AT—7g
¢) e:Tz+2y =124 és P(10;11) o —fiy_ag| O ei—3v+dy=23és P(7;5) op = fig+y
e) e:dr—4y = —51¢és P(-T;5) g — fip—zp— f) e:—da—4y =32 és P(4;4) — fiptap—
g) e:Ta+3y =—9 és P(10;-3) o= fiy_zg| D) ei—2u-ly=146s P(43) 7 = Rg+aT—
i) e:3z—1y=—5és P(1;—2) c—fig_zp_| 1) €20ty =206 P(—43) 0l— = fig+ah
k) e:7x+3y =24 és P(—1;-3) o — AL—zg ) e:—=3x+2y=—6és P(0;—4) 71— = figtag
10. Ird fel az AB szakasz felezémerdlegesének egyenletét!
a)  A(2;3), B(1;4) o —fp—zy| P AG:1), B(=4:3) ¢0 = fig—zg
c) A(2;7), B(11;10) pg— = fig—w6— d) A(4;-3), B(5;7) Ghr— = AQT—aT—
e) A(—4;4), B(5;-7) lo— = firptag—| D Al-4-4), B(4:4) 0= fig—rg—
g) A7), B(-3;10) cog— — fig—wg| 1) A(=1-2), B(3:4) 0T— = fig—aj—
i) A(-1;3), B(-2;1) og = figtey| ) A=2), B3 —4) ¢ = figtat
k) A(3;7), B(=3;-1) v — figtag| D AZ=3), B(=40) ¢T— = fig—zg
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11. Ird fel az A és B ponton atmend egyenes egyenletét!

a) A(2;3), B(1;4) ¢ = T+ b) A(5;1), B(—4;3) 61 = fig+2g
A(2;7), B(1151 d) A(4;-3), B(5;
A(—4;4), B(5;— f) A(—4;—4), B(4;4
e) ( ) )a (57 7) Q= 66_:6{[_ ) ( ’ )a ( ) ) 0= ﬁg_xg
A(3;7), B(—3;1 h) A(-1;-2), B(3;4
K) A7), B(-3-1) T rorme_] ) A@Z-3), B(-0) T
12. Hatarozd meg az e és f egyenes hajlasszogét!
a) b) c) d)
e: lz+2y=4 e: —4dx+dy=-3 e: 1llx+2y =18 dx+4y =2
f 3z+4y =6 I lz+3y =8 f Tr+10y = 12 —3z+7y =11
06201 o60°LG 0LTY VST
e) f) g) h)
e: dr—4y=9 e: dr—4y =0 e: —3z+3y=4 3z—1ly =1
f+ do—Ty=-11 —dx+4y =0 f Tx+10y = 13 —2zx+4y =3
o651 08T o666 oGET
i) j) k) l)
e: —2rx—ly=1 e: 3z+4y =1 e: —3x+3y=4 —dz2y = -7
f: 3z+1ly =0 f+ —2x—4y=0 I Tr—1ly =2 —3z+0y =2
oL8TLT 089'69T oCL'EVT 094'9C
13. Hatarozd meg az e és f egyenesek metszéspontjat!
a) b) ¢) d)
e: 2zx4+3y=37 e: Sr+1ly = —7 e: 2047y = 313 dx—3y = —157
f: lax+4y =46 f: —dx+3y =74 f: 1lz+10y = 1066 Sr+7y = 137
(11°2) (81°¢—) (€2°9L) (1¢°91-)
e) f) g) h)
e: —4dx+4y =48 e: —4dxr—4y =120 e: 3x+Ty = 165 —1lz—2y =9
f: Sr—Ty = —122 I dr+4y = —120 f+ —3x+10y = 396 3z+4y = —25
(1€67) (0‘0¢—) (¢€'ce—) (1—:L-)
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e: —lax+3y=13 e: 4dx—2y=-2 e: 3z+7y = —66 e: 20—3y =13
f: —2z+1ly =16 f: 3zx—4y =31 f: —3x—1ly =066 f: —4dx+0y =—44

(gL—) (e1—42—) (0'2z—) (¢:11)

14. Ird fel a K kozépponta, r sugart kor egyenletét!

a) K(2;3),r=1 1= () + (z—2) b) K(51),r=4 91 = (1-A) + (g—2)

c) K(2;7),r=11 d) K(4,-3),r=5

121 = (L) + (¢—7) 6g = (e+fi) + (7—2)

e) K(—4;4),r=5 f) K(—4;—-4),r=4

ot = (1—h) + (v+2) 9T = (1) + (7+7)

g) K(%7),r=3 6= (1~ + (g—x)| ) K(=1i=2),r=3 6= ,(ct+h) + (1+2)

i) K(-1;3),r=2 K(4;-2),r=3

v = (e—)+ (1+z) ) 6= (c+fi) + ,(7—2)

k) K(3;7),r=3 K(2;,-3),r=4

6=, + (e-v)| D

91 = (e+) + (z—7)

15. Ird fel az AB atmérsji kor egyenletét!

a) A(23), B(L;4) §'0 = (g'e—h) + (¢'1-7) b} A(5:1), B(=4;3) 6z'1e = (e—1fi) + (g'0—=)

¢) A(2;7), B(11;10)

¢zt = ,(g'8—1f) + (g'9—1) gg'se = (e—1) + (¢7—2)

e) A4, BOT) - fogg = (qra) + (go—n)| ) AlTE—4), Bldd) 2€ = ((0+4) + (0+2)

g) A(3;7), B(—3;10) h) A(-1;-2), B(3;4)

611 = (¢'8—M) + (0+%) er = (1-1) + ,(1-2)

) A(=1;3), B(-2:1) A(4;-2), B(3;-4)

1= (e + (c1+z)| I

6g'1 = (e+fi) + (g'e—x)

A(2;-3), B(—4;0)

cz= (M) + (0+x)|

GTTT = L(4'T+A) + (T+2)
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16. Hatarozd meg a megadott kor egyenlete alapjan a kor kdzéppontjanak koordinatéit és a kor sugarat!

a) k:a®+y?—120—2y+21=0

b) k

c 22 4+ y?—102+8y+32 =0

v =19 ¢=u1‘(p—19)y
s 2282 —22y+-217 = P s 2?2 + 24242 —10y+120 = e
c) k:a®+y*—282—22y+217=0 0T = < {(1151) 3 d) k:a2*+y*+242—10y+120 =0 L =4 (agI=)
s 22 + 2432210y +232 = e £) k: a2 +y2—322—8y+256 = o
e) k:x®+y*+32x—10y+232 =0 L= 4 (gi9T—)3] ) k:oa® 4 y*—320—8y+256 =0 b= 4 (500
k: a? 242 = . . h) k: 2?2 2 4r—6y—3 = o
g) 4 +y x+6y+350 =0 0T = 4 ‘(6= T2) 5 ) x® +y*—4x—6y—3 =10 b= (g50)5
) ka4 y? 4y+12 = . i) k2?4 y?+160— = o
i) x* + y - +6x+4y+ 0 T —a(g—te—)y j) x? + y*+16x—6y+57 =0 b= (gi9—)3
k) k: a2 +y2—42 449 = o ) k:a?+y2+12 2= .
17. Hatarozd meg a k kor és az e egyenes metszéspontjait!
a) k: (z=9)°+ (y—5)> =65 b) k: (z=9)° + (y—9)> = 205
e: 6rt+4y = 22 Fir)emw e: 8x+10y = —2 (ev—)em
(c—9) (5—19)w
¢) k: (z—19)° + (y—4)> = 100 d) k: (z—8)° + (y—27,5)° = 429,25
e: 6x—2y = 46 (oT‘11)8IW e: —lz—4y = —33 (Lio)emw
(¥:6) N (81w
e) k: (z+7)° + (y+8,9375)% = 147,7539 ) k: (z4+4)° + (y+0)> = 80
e: —8x—by = —5 (L—e)Emw e: —dz—12y = —64 (¥ ¥)em
(T:0)'w (8:8—)W
g) k: (z—20)° + (y—10,725)> = 529,525 86 h) k: (z—1)> + (y—10,5)* = 46,25
e: 20x+13y = 70 (01‘e—)em e: —lx—6y = —27 (Fie)ew
(01—"‘01) W (¢cre—)w
) k: (=374 (y+0)* = 26 i)k (242)% + (y+0)° = 41
e: 6r+dy = —8 (1:2-)amw e: —9r—1y = —23 (T— )
(¢—)w (¢'e)tw
k) k: (2—9)° + (y—2,44444)* = 155,864 15 ) k:(z+1)° + (y—4)> =25
e: 9x+13y = —40 (1—¢—)emw e: la+3y = —4 (0F—)emw
(o1—‘01) UV (1—1-)w
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